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SUR LA SOMMATION ABSCLUE PAR LA
TRANSFORMATION D’EULER DES SERIES DIVERGENTES

Ni1kKoLA OBRECHKOFF (Sofia)

D’apres K. Knopp  la série
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est sommable par la transformation d’Euler d’ordre k&, bref
.sommable E;, si la série
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est convergente. La série [1] est absolument sommable d’or-
dre k, bref sommable | E} |, si la série [2] est absolument con-

vergente.
Dans cette note nous étudions la sommation absolue |Ej |

et completons ainsi les résultats de K. Knopp.
I. Sila série [1] est absolument convergente, elle sera som-
mable | E, | pour chaque & > 0. '
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(1 K. Knopp-Uber das Eulersche Summierungsverfahren, Mathematis-
che Zeitschrift, t. 15, 1922, p. 227-268; t. 18, 1923, p. 125-156,

En effet on a




— 4

Done on aura
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et le théoréme est démontré.

II.  Sila série [1] est sommable | By | elle est aussi sommable
(E’;.l | pour chaque ki > k.

Ce théoréme découle immédiatement du théoréme I parce que
la transformée E,; (0>0) de la série [1] est égale 4 la transfor-
mée E; de la série transformée E, de [1].

ITII. Si la série

[3] o+ ay + s+ ...

est sommable |Ey |, lo série

(4] . 0+ ap+ a4+ ...

sera aussi sommable | Ey | et réciproquement.
Désignons par 2 o, la série transformée £, de la série |3] et
par = a”, la transformée de la série [4]. Alors on a (¢=2¢—1)
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d’olt 'on obtient facilement
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De cette rélation il suit la formule
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De [6] nous aurons
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et la premiere partie du théoréme est démontrée. De |5] on
obtient ‘

o = (¢+1)a”u—aqa’.,

d’oli découle immédiatement la partie inverse.
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IV. Supposons que les séries = a,, ¥ b,, sotent sommables
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| B |. Alors la série produit de Cauchy X ¢, ,
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En désignant par T a’), 20, 2 ¢, les séries transformées
correspondantes on a ® la formule

est ausst sommable

c’”=<Q+1) (a/’ob’”—F...+a/’”b’())—q (a’Ob,72.1+...-{—a’n-lb’o) )

d’oti il suit tout de suite que la série X |¢’, | est convergente
puisque les séries X |a’, |, X |b’, | sont convergentes.

V. Sila série [1] est sommable | Ex | elle est aussi som-
mable |B|.
On sait ¥ qu'une série X a, est absolument sommable par la
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méthode de M. Borel, bref sommable | B |, si les intégrales
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sont convergentes quel que soit I'indice de dérivation A. Posons
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) Voir K. Knopp, II, p. 131.

3 Emile Borel.—Lecons sur les séries divergentes, II—eéme edltlon,
Paris, 1928, p. 128,
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d’ott l'on obtient par la transformation (¢ + 1) x =1y, la for-
mule
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Ex dérivant on obtient
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Donec nous aurons
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et parce que

on conclut que I'intégrale

est convergente. Mais d’aprés le théoréme III on peut augmenter
ou diminuer le rang des termes de la série [1] par un nombre
arbitraire. Done du précedent il suit que les intégrales [7] sont
convergentes et le théoréme est démontré,



